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دوشتبروالی نی مسماواتول کے (PAIR OF LINEAR‏ 


EQUATIONS IN TWO VARIABLES) 





ارف 
آ پکاسابقہ ذل یں وی ی سورت مال ےض رور موا موک: 

عقیلراۓے کا نوں میں الک مے من کی - دہ تشھد گے (Giant Wheel)‏ مولا جا کی ای اور ہو باا 0ق ا 
جا ہیی ہو پلا( ایک ای کیل ےجس می ایی ا یی ری ہوک زوں پر ایک رک (ع ہن گے ہیں ۔ 
اکر پکا رگ کی کی چ رکد پو ری طر کی راتا ہے١‏ دہ چ پک ہو ہا ے )ی رحاس نے ہو یلا اس کے 
آ می مرج یھو کے میس سور یکی ۔ اگ رمو کا جرایک چک را کو درد ے میس پڑااورہو پل اکا رکیل درو بے می اوآ پکیسمعلوم 
کر ےک راس ن ےجچھو لے کے کت پچک رکا ے او تی مرتبہہوپااکھلااگکرائن نے کل 20ے ی سیا آپ بہت کی عالتول فور 





ا ررر 
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رق تس کال ا د 43 


کر کے ہیں ۔ ج بک ای نے ایک پچ رعولا مچھولا ہو کی رشان ے؟ کیا یکن ےکہاس نے دو چک رھ ل ملا ہو؟ اوراسی 
طرح ےکا آپا ینوی ں کلاس کی قابلیت سے اس صورت حا ل لوو وروا حر اک مس ظا ہکرس کت ہیں 
LL‏ 

عتقیلہ کے ذ ر ے کے گن تجو نے کے چارو ںکی نخ را وکو ے ظا مر ے 


اور ی مر برا نے ہو پلاکیلا ا ےر 
سے ظا ہرکمرتے میں٤‏ اب کور دیا لا مورت ما ل وروما واوں ےطا رک کے ہں_ 


1 
)1( و 1 
4y = 0 )2(‏ +3 
کیا م مسماوانوں کے ای ج وڈ ےک کل معلومکر کے ہیں؟ ا سکومعلومکر نے کے بببت ےط ر لے ہیں جوم انس باب 
یس یں گے۔ 


2ر دو بر وا یت ی میاوالوں سے جوڑڈے 
و کلاس می سکی یں مت رچ فلل دوت روا ماق ں ل مالو مو ر کے 


5 = ر3+ڈ7ر2 
-2y-3=0‏ × 


ا 
آپ بک ہا کے کک ایی مساوات کد 0= + رط + × کک اجا کے چہال ‏ رط اور ء شتی اعداد 
ہیں اورہ اور دو دوٰوں صف رکیں ہیں و وتر براور کی ی مساوا گلا سے ( تم اکش رش روہ اور دا دولوں رنہ م وکر 
0 ط + 4 سے ا ہرکرتے ہیں ۔ )آپ کی بڑھ کے ہی ںکہ ایی مسماوا تکاعل فر دو لکا ایک جوڑا موتا ے ایک 
کے لے اوردوسرا :کے لئے جومسماوا کی دولوں چا بکو برابر باد تاسے۔ 


مال کے ور رآ ۓ مماوات 0.03 LHS 2x‏ اجاور ررگے یب 
LHS - 2)1(-2+3)1( > 2+ 3 - 5‏ 


11 کے ر ے۔اس 1 = ×اور [ = ر ساوات 5 = 30+ 2 لے 


آ سے اب مساوات 5 = ر3 12 کپ اورک ور گے 


2019-0 


۰ ریک 


LHS=2(1)+3(7)=2+21=3 

ls 8ک‎ 

اس لے 1= × اور 7 = رماوا تکاع یں ے_ 

جیومیٹر یی طور برا یک مطل ب کیا ے؟ ا کا مطلب ےک قط (1,1) مساوات؟ = 3۳ + 2 ظا رک نے وا نے خی 
ردا ے اورنقطلہ (1,7)اس پر وا تعس ہے۔اس لے مساوا تکا ہر ای یکل ا ںکو طا مک کے وانے خط روا 
ایک طرے۔ 

سس7 خرس ے تن دوشتضی روال ی مسماوات 0 - ax + by +c‏ کیا -- 
ایک مل (ہر اس مادا تکوظھا ہرک رنے وا لے خ کا ایک نقظہ ہے اور وٹچی اس کے بر بھی اب او پروی ی (1 )ادر( 
مسادائؤں پور یئ یسادا ںای مہات لیے پر مل می سحقیلہ نے ج وکیا اک وخا مکی ہیں ہے ووی ما اتر 
اور ہویش ہیں ایی اوا یں وترو ای ی شاوا تو لکا چو ڑاکہلا نی ہیں ۔ 

آ ہے د کے کا ہے جوڑے ابھبری طو ر کےا کے ہی 

ss‏ ی مساواتڑں کے جوڑوں ںوی کل ے۔ 


ax +by+c =0‏ 
اور =D‏ .-+یر ہر پ+ GX‏ 
غای O rss as‏ م ی اعداد یں اور 0 aُ +b ,+ 0:4 + b^,‏ 
ووت روا ی ی ساواتڑں کے ج وژ و ںکی پیش س ہیں _ 


0= 8 + ر2-پر پاور 2x +3y-71=0‏ 
y+ 3 = 0‏ 2+ 7×x-اورر=‏ ×5 
بر = 17اور 7 = ر+ × 


کیا آپ جات ہی ںک یوم ری کےطور یی نظ رآ ے؟ 

اد کی ےک ہآ پ نے فو می کلاس میں بی ھا تاک ووت روا ی ی سا واو ںکا جیومیٹ بای ( یکر اف )اتپا ایک 
7 رم ےکی آپ تا گے ہیں )ک دوت روا ی ی مسماوانوں کے جوڑےجیومیٹرماکی طور یکین رآ میں کے؟ رر دوخ ریم 
ہوں گے ان پر ایک سارو رکیاجا ت ےک ۔ 

ور کلاس می ںآپ پڑت کے ہی ںکمستتوی بیس و ےے ہو ے دوخطوط کے مات من درج ذ یل ٹین بافووں ٹیس ے رف 
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وروا ی ی مماوائؤں کے جوڑے 5 
ایک بات یج ہوگی۔ 

)6 وولو ں شطوطا ای بی قطہ ری ل ر 

الله زوٹوں خطو اڈ ع یں کر یں ےیواز ی مول گے 

زان دن لو کی ہوں کے 

ا نہ ب س مکل 3.1 یس دکھاتے ہیں۔ 

کل( 3.1 کرت یں 

کل )3.1 س توا زک میں اور 


کل( )3.1 ہے ت ہیں 








(a) (b) (c) 


شل .+ 
ٹم ی مسماوائؤں کے جو ڈو ںکوظا ہرک نے کے دونو طط لیو ں جیومیٹرمائی اڈ ایر یکو ایک اتک لیے ہیں سے رھ 
مثالوں ورک رتے ہیں۔ 
مثا ل 1:1 ےک شن .3ں و یگئی عقیل ہکی مال لیت ہیں ۔جس میس عقیلہ ایک میلہ یس جا سےاود 20 رو ہے کن 
کول ہجو لے اور ہو پا ھی لکھیلے میس »ا ی ورت حا لکا یری اورچ ویر یی طور طا سج ۔ 


کل : مماواتو لکاجوڑ اہ گاودے: 


1 
1 

(1( 0-2070 2 
(2) 3x +440 
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46 را 





آ سے ان مساواتو ںکوگراف سے فلا رکرتے ہیں ۔اس کے لئے 
یں مسماوات کم س ےم دو درک ر یں ہم ہیل دول 3.1 یس دکھاتے ہیں۔ 

کی ٹوب کلاس می ںآپ نے سیکھا ےک ہر 
آ ک صسظ ت سے فک 
مسماوات کے ےآ پلف ووف د ر یں حن کیا آپ 
اندازہدکر کے ہی ںکآپ نے 20ء مکی اور 
دوسرکی مسماوات کے ے کوں چنا ؟ جب مضتروں 
یں سے ایک فرہو جاتا ہے ذ ی سرادت ٦ایک‏ 
مجر وای مماوات می ال ہے سکو تم ٦ای‏ 
ےک لک کے میں مال کےطور پر (2) مسماوات ٹیل 
0< بد کے پر ہیں ا ے20 = ن 5= رای 
تر تہ ے مسماوات (2) 0= ر کے ہیں ت کل 3.2 
20 = وی جک = کن یوک سس میں چا لئ الکو طر یق سےکراف ب پلا سکیا اکتا اس 
لئے م2س ر ہیں شس ے4 = تا سے جوا بک ر عردے 





قاط (۸)0,0 ,(2,1) Q)4,2(, P)0,5 8B‏ چو چرول ١‏ دساواوں ری ال یں وو پاٹ می اب ماواوں 
×-2y = 0‏ اور 20 = 4y‏ +3 کوظماہرکر نے وا نے خطو ز۸8 اورن0٥‏ کے _جیی کل 2 3 یس دکھایا اگ ت۔ 
شکلد میں مشابدہ اک مک وسا وات ںوی مر وا ےطوط لط (4,2) بر ایک دو ل رر سے ہیں ۔ ا یک 
مطل بکیا ےا کا مطالعہم اگ ےشن می کر بی گے۔ 
شال 2: رومیلا ایک اسٹیشٹر کی دکان کی اوراس نے و روپ ےس 2 کل اور 3د بغر بل یا ا یکی دوست ونای نے جب 


2019-0 


وو روا ن کے 47 
رومیلا کے پاس نٹ مکی ٹسل اور بر یھی تو اس ن بھی ایض مکی ب کل او 6ار ب182 رو پے مم خ رر ۔اس صورت 
حا لکوا ری اوریومیٹریائی ( راف کے ) طور طا کے ۔ 

گل :مان سے ایک ٹس لکی تت برو ے اور ایک رب کی تمت :درو بے سے جب اس سوا لکو ابر انار مندرجہ فلل 


اوا لول ے وکا _ 


2x+3y=9 ()1( 
4x+6y=18 )2( 


رول 3.2 





(11) 

اس کے معاول جیومیٹ انی اظہہار ھاس کر ے 
کے لے ہرایگ سادا تکو ظا ہرک ر نے وانے خط ےم 
رو قط معلومإکرتے ہیں می تم ہرمماوات کے وو 
ل محلو مر ے ہیں_ 

پیل من درج یگل جدول 2 د3یس دے گے ہیں- 

م ان قط ںکوگراف یی پلا کر نے ہیں 
اورخطوم کی ہیں تم ہے ہہ کہ دونوں خطورر 
نی ہس (زشگل 33 کے ) اس لے ےر 
دووں سے اوا یں معادل ہیں می ای ککودوسرے سے 
ام زکیاجا تاے۔ 





مثا ل 3: وور یک پر بال ماواوں0- 4 - بر2 + براور 0 > 12 - ر + :ڑ2 کو اہ رککی ہیں اس صورت حا لکو 
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چ ویز ن طور رطام کے _ 


ا ماے 


x+2y-4=0 (1) 
2x+4y-12=0 )2( 


کے دول من رر چ ؤل جدرول 3.3 مل دے گے ہیں۔ 


پچرول3.3 





سک ظا رک ہے کے لے 
یم قاط (0,2)اور(۹)4,0 کریز 8م ان 
یے لے پلا فک رت میں اور تقاط (0,3) طاور 
(0)6,0 خط ےل لک نے کے لے مل دیس 
تم مشاہ ہکرت ہی ںک خوط ایک دوسرے لو ہیں 
کر ےی یمن ازی ہیں_ 
ال رح سے جم نے بہت کیا اسک صصورت 
حال دک لیس ج کو ی مساوات سے اہ کیا گیا لو 
ےم نے ان کے اٹ ری اورچومٹری اظ بھی و گے گل پھییکشنوں می ہمبکہیں کر طرح یپ واتوں 
کے ج وژ و ںوک لکمر نے میں ان ا تہارک استمال ہہوتا ے۔ 
3.10 
1- قاب نے اپنی ئیکو ہتا کرات ال پیل میں ت ہار ی ت رکا سا تگنا تھا اور اب سے 3 سال بعد بی تمہاریی عم رکا 
دنا ہو جا گا( کیاد پس پ یں ے؟ )ا صورت حا ل لای ری اورجیومیٹریاکی ور بر اہ کے _ 
و کرک ٹنھم کے ای کو نے 3 میٹ اود 6 گید یس 3900 رو ہے می خر بل میں ء بح شی اس نے اک مکا ایک اور میٹ 
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را ی اون سے بے 7 
اور 2 گین د 1300 رو ےس خر ید میں ای صور ت حا لکو اب رکی اور چیو می ای طور رطام کے _ 

3 اک دن2 کلوگرامبیبوں اور 1 کلوگرام انگوروں ایال مت 160د ہے 7 اہک ہرم بعد 4 کلوگ رام سییہوں اور 2 کلو 
گر مانگوروں کی تمت 300ردہے ہوکئی ۔ انس صورت حا لکوت میٹ بای اورالجب ری طور بر اہ کے ۔ 


3.3 تن کے ج ڈو ں گرا یکل 


پیل ےشن ہی ںآ پ کے کے ہیں ال جم ھی مساواتڑں کے جو ڑ و ںکوگراف بط ررح دوخط ووا کے طور ظا رک کے ہیں۔ 
آپ یی دک کے ہی ں کہ خطوط با قوش کرت ہیں با توا زی مو کے ہیں با بق کیا ایک حالت میں جم ا کک کر 
سک ہیں؟اگرا یما ےا یے؟ ا سکشن می ہم جیومیڈٹی کے لے سے ان سوالو ں6 جواب دی ےک یکو کر میں گے۔ 

آ سے او پرد یی شالوں ایی ای کر ےو رک تے ہیں۔ 

٭. شال کی صورت مال میس معلوم ہے اک اھ سا بے (Giant Whee)‏ 2 چ رکا ے اور ترا نے بویا 

سیل سا _ 

کا ی ارت کیا تھا۔ ا ی صو رت حا لکو ظا کر نے وای ما وات ںوچو ممما لی طور ووت مع طول کے 
طور پر دکھایا گیا تھا جو فقطہ(4,2) مرن کے ہیں اس لیے قط (4,2 )ان دونو خطول ہروا 2 ے چوساواتؤں 0 = ر2× 
اور 0 2= 4y‏ +3 کوظاہرکرتے ہیں 

آ سے ابجبرکی طور بر اس با تکی صر ا نکر ے سک 4 =× اور 2= روک ہہوٹی مسماوانوں کے جوڑوں کے کل ہیں یا 
ہیں مسماوانقوں بی باو ررر کی قر ر کے ہیں متا سے 2-0 × 4-2و 4)2(=20+(4) 3اس لیے تم صر ا نکر 
کہ 4= × ,2 = ر دولوں مسماواتو ںکا گل سے کوک (4,2) وولو خطور لکا واج رش رک نظ ے اس لیے اس وور وای 
تھی اوا تڑں کے ج ڈ ےکا ایک اورصر ف ای یگل ے 

ال رح ے یلا ےجو نے میس چ رک ے اور مو یل اکا کیل 2 م بلا 
٭. مثا ل2 کی ورت حال لکیا آ پ پرایک کل اور ہ ایک ر ہوکی تہ معلو مم کر کے ہیں ؟ 

کل وی اس صورت حا لکوچیومیٹ بالی طور ر من خطور جوڑوں کے طور پر دکھا گیا ے ۔مماواو ںک کل ان 
خطوط ےش رک لقطہ ں _ 
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50 رای 
کیا ان خطورا لوی شت رک نظ ے راف سے کم مشار کے ہی سک ان ”مق خطوم پر ہرا بک لقط دونوں 
مماوان ںکا شت رک نقطہ سے ۔اس لیے ان ماواتڑں و = 3y‏ + ر2اور18 = 6y‏ + 2ل کے لاحر وگل ہیں انس پر یں 
جرت یں مون چا ہے یوک اکر کم مساوات 18 = 6y‏ + کو ےی میں نے ہیں مماوات 9 ا 
ہوٹی ے جومساوات (1) ہی ےن دونوں مسما و قیں مھا ول ہیں راف ےم و کے ہیں خو مو جوولو یبھی نتو ہیں 
ایک مل اور ایک ریز 01 تمت دتا ے۔ شال کے طور یر تکل اور رڈ کی یت انت روپ اور 1 رو سے موک 
ہے- یا ا الک بست 3.15 رد هاور ہر اہک ریک ت050 روپے وکن ہےاورا ری ےپی ہیی یں وکن ہیں 
٭ شال 3 کی صورت حال سکیا دونوں ر بک پٹ یال ایک دوس ےوک را کی گی ؟ 
کل وسا ورتم لاو وشیا کی طور بردومتوا زی خطو ا کے رج ا کک سے بوت ل خطو ی ایک دو ےلو 
ال می کرت ااس ایک دوصر وکا ت کر یکی اک مطلب ہوک اکس اوا تو ںکامشت رک یں ے۔ 
لی اوائ ں کا ایاج ڈ ا کو یع لیس ہوتاء رآ ہن ی مساوا و کا جوڑاکہلا ا وروا ی ی ماواتوں 
ایا جو ڑا ں کک ہوتا ےہ مآ ہک ی مسماوانو کا جوڑاکہلاتا سے ی مماوائو ںکا دہ چو ڑ اجو معا ول ہہولی ہیں اورشن کے 
اورک ا فش رک ل ہوتے ںا ےڈ ےد د ھی کا8 کے اع p۸‏ ج ڈ ہلا تے ہیں - 
بے بات لوٹ کچ ےکی مماوانوں کے تائ جوڑے یی شما پک ہو تے ہیں چم ذیل میں وتر وای ی مسماوانوں 
کے ج ڈو ںکو ظا ہرک نے وا لے خطوط کے مر مہ (ہu‏ دز ہا 5ا) کا لا صر کے ہیں : 
زا خوط ایک نقطہ رش کر کے ہیں۔اس عالت میں مسماواتون کے جوڑو ں کا کت عل ہوگا ۔( ب مآ نک 
مماوا و ں کا جر ا) 
(زز) خطو مامت ازی ہو کے ہیں اس حالت میں مما وانو ںکاکوٹ یح لیس موک( خی رہ مآ نک مماواٹو ںکاجوڑ١)‏ 
(زز خطوب ق ہو کے ہیں اس عالت میں ماواتڑں کے لارو وکل ہہوں گے ( ماخ (ہم آیں) 
مماواو ںکاجوڑا] 
آ سے بر شال 2,1 اور 3 ل ہے کک سادا کے تن پر دو ہار حور کے اور بتا ہے کے ومان طور بر بیس 
کے جوڑے ہیں۔ 
 6(‏ 27-0 -پراور 0 = 20 - 4 + 3 (خطو من کر نے ہیں ) 
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وو روا واقاںن د 51 


رتھ( 0= 3-9 +×2اور0 =12-ر 4+6 (اخطو ل مق یں ) 
(ننن 0 =4 سرد +× اور 0 =12- ر 2۲+4 (خطووتواز یں ) 


u 2C b a e 7‏ 
سے اب ہم نوں مشالوں شل ہے ٭ و ادد ہے کی فد رو ں وکت ہیں اورا نکامواز ر ے ہیں ۔ 


یہاں ۹1 اور ٥2:02۲‏ مار یکل لیک ی اا ون عر ں۶ دد ںی ای ہں۔ 
چرول 3.4 





فرکورہپالا جرول ےآ پ مشا رہ کر سک ہی ںک اگ رخ رکم والوں 
0= 0+ رط + و 

REDE =O اور‎ 

سے طا کیا جا ےلو خطور 


dı ٥ 


ہےر ٭ھ ۳ ہے کو ےس 
)6 فا موںلو E‏ 
0 


A_O. «a 
a e ٣ و‎ 
AML. u سے‎ 
7 7 e (ننن) توا زی مولو‎ 


ور تیش ت یکی خط ورا کے جوڑ نے کے لے ا کا مو کی درست سے۔ ا سک تر انآ پ اورقا ےک کر 
لے ہیں _ 
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52 رک 
آ ےا کم زیروضاحت کے لے پرا ورش ایس لے ہیں_ 
مثا ل 4: ہا ع ےکآ باس ادات ںکاجڑا 
x+3y=6 (1)‏ 
اور 07 7 
بھمآ پک سے ا یں اکر ےت گرا فک برو ےل کے ۔ 
گل :اوا تول( )اور گرا ف :نا ےا کے ے م ایک مسماوات کم ےکم وکل یں گے۔ جوجیدول 3.5 س 
دکھاے گے میں _۔ 


چرول3.5 





قاط (8)6,0:۸)02ء(0:4)طارررھےہحم و 


کوک راف پیر پر پلا ت سے اوران نقا کم اکرخطویا 
3م اور PQ‏ کے جی اک شل 5ں دکھا یا گا 
ےم مشار ہے ہی ںک راف میس ایک نقطہ 
(3)6,0 ے جو وولو ں خوطط ۸8 اور ن0 یس مضترک 
سے اس لے مماوانوں کے جوڑ ےک گل 6= × اور 
0 ےن وی ونی مہ اوا س تآ نک ہیں- 
مثا ل5 گرا کی برد سے معلوم یی ےک ہآیا مندرج 
زل ی مماوانوں کے جوڑوں کے ب کل ہیں ام وکل 
ہیس کو یل یں ‌ے۔ 





® 
کل35‎ 5x- 8y +1 =0 (1) 
24 3 
e ر‎ 
5 5 2 
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ووخ روا ی تھی مسمادا تل کے جوڑے 7 
گل :مماوات( کور ےت ب لر نے یں اکل موتا ے۔ 
5x - 8y + 1 -0‏ 

ان پیساوات ایی بی ےکی ادات (1) ای لے مسماودات(1)اور(2) سے ظاہرہونے وانے خطو ر مق ہیں ۔اس 
لے مساوات(1) اور(2) کے اعد ورل ہیں _ 

گر اف پر پچ دق پا کر ےآ پ خووا کی تل کر بیی۔ 
مال 6: میا یھ پیٹ اورا کر ٹر ید نے ایک 88107“ لگئی ۔ جب ا لک دوست نے بوا کاس نے دولوں چرس 
تق ںا لے ایوا یی یں اہی را ی کک پچ راو کے ےد ل 
میداسحکر کی تعداد یئ کی تخ داد کے چا گے سے عم ہے۔ ری معلو مک نے می ا سک دوس تک مدد تی ےک چ ےش 
پیت او نیا 29-0 
یی : مان لے الس ےب پت اوک۰ ہٹ خر پر ںی سا واش ہو ںگی- 

(1) لے 

اور (2) 4-4=ر 

آ ئے ماوانوں (1)اور(2) ےکراف م ںا کے ے ہرایک مساوات کے ووک معلوم نے ىہ دول 
6ر ہرد گھوں۔ 


ہربل 3.6 





نطو ںکو پاٹ کے اوران ےگ رت ہو سے 
مماوانو ںکو ظا ہرک ر نے وا نے خطور کے جاک 
کل 3.6 یس دکھا گیا ے۔ ذ 
کل 3.6 
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54 اض 
دونوں خطوط ایک رے کے ا کے یں ماس ٤ت‏ ,0- مت کے جوڑو ںیک 
مطلو یل .یشک اس نے 1 پٹ یری ا وراورکوگی ا کر ٹیل خر یری _ 
اسۓ جوا بک قر لٹ کے ےآ پ بی جا هر کت ہی ںک یہ دی ونی مماوان کو مت نکرتا ے ایل ۔ 
32 
1 مندرجہذ یل سوالوں یس ماواتڑں کے جوڑے بنا ےے اورگرائی طور پان کےل معلوم کے _ 
() دسو یں کلاس کے 10 طلا نے ر یا صھی کے ای ک لوت میس حص لی "٦‏ کیو ںکی تخ راو کو ںکی تعرادےےزیادہ 
ےڑا یکوک ہیں حصہ لیے وا ےل کے اوراز کیو ںکی تخ داومعلوم کے _ 
(زن 5 پنسلوں اور وچو ںکیکل یھت50 رد بے سے ۔جب کہ 7ےل اور پو ںکیکل یھت46 رد ہے۔ایک 
ف اک نک نہیں 
2_ نیتوں سے ےک و اف اموا زی کر ے ہوۓ معلوم یی کمن در ی مسماوانوں کے جوڑو ںکو ظاہر 
CNTY‏ 
û) 5x-4y+8=0 (ii) 9x{6)+1259‏ 
0 النوگ+ر6+ر18 7x+6y-9=0‏ 
(iii) 6x-3y+10=0‏ 
9-0+ررےر2 
3- نبتوں کے 5 اود _ کا مواز کرت ہو ے معلوم ےک مدرو و ین ساوانؤں کے جوڑے مآ مگ 
یں پا ر 
ود ر6- ولرق ک رد ےد ûi)‏ 7ر3 سر2 کے 3+2 û)‏ 


5 3 
2 -- پر6 + ر10-:11- 3 5x<—-‏ ( ہر 4> 100 - 7:9 = + )111( 


4 
(۷) 0-2 


4_ مدر چ فلل کون ی کی اوا یں نمآ پگ ہیں اورکو ن ی خی رب مآ پک ۔اگ رہ مآ پنگ ہیں ےا نکوگ را فک 
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ودروا ی ی مسماوا تل کے جوڑے 2 
رد ےگل ہے : 
x+y=5, 2x+2y=10‏ )( 
(i) x-y=8 3-3y=16‏ 
(ii) 2x+y-6=0  4x-2y-4=0‏ 
(iv) 2x-2y-2=0 4×-4y-5=0‏ 
5 ایک مل ائ ےج سک لای ا کی چوڑائی سے نصف اعاطہ 36 م ے4 میٹرزیادہ با کی ابعاد 
معلوم سے _ 
0-۔ ایک ی مساوات y-8-0‏ 2+3 دک مون ے۔ ایک دوسری ووسر وا ی ایی ی مماوات کے جب ان 
مماوائؤں کے جوڑو ں کا جوش ایی اظہار 
ن خطو ماما ع ہو 
١(ز)‏ خط ووا زی ہو 
زا خطو یس مق ہو 
7 ماوالؤل 0= 1+ اور0 =12- ر2 + بر ےک راف بنا سے ۔الن دولوں طول اور گور سے ہے شلٹ 
کے دو راسوں کےا تک ی معلوم کے او ی خاش کے ۔ 
3.4 کی ساواتڑں کے چوڑو ں عل کر نے ےار یط لے 
بیشن میں تم نے مسماوانو ںکوگرا فکی بدو ےگ کر ےکا ربق سیکھاء اک شک می ںگرا یکا طروت منا سب یں سے 
ج بی مماوانز ںکاعل غر اعدادے )2/7 ءردیودت(ط 5 وہہ ہوں ک یوللہ اس طط رب کے 
خقصات پڑ سے ںی کے امکان بت ز یادہ ہیں کی ل معلو م کر ےکوی تپا و لطر یکی ے؟ ہے بہت سے اٹم ری 
رٹ ہیں ۔ج نکامطالع بح ا یکن می کر بی گے۔ 
1 ہد یکا ر تہ : برل ےط ربق کت کر نے کے لے ہم رشا لیت ہیں۔ 
شال 7: رر ڈ ل ساواتڑں کے ج ڈ وبل سط ر ےل کے _ 


7x-15y=2 0) 
x + 2y >3 (0) 
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56 رک 


ترم 1: م دوفوں میس س ےکی ایک مادا تک جن ہیں او رای تت ودوم ےک کل م کے ہیں ۔آ ے ادات( کو 
XxX + 2y =3‏ 
اورا سکواس طرںں کے ں  ×=3-2y‏ )۵ 
ترم2:: گی ف رسہاوات (1) یں ر کے یں عا کل ہوتاے۔ 


2= 50[ - (ر2 - 7)3 


2 2= 5ا -- 140 - 21 
2 9- - ر29- 
19 
| = 
س لے کیج 


تدم 3: کی اس قد رلوسادات (3) یش ر کے برای مال وتا ے۔ 
ہا و تہ 
09 297 
ى 19 49 
Te‏ 


ہے 49 و9اے ٠ے‏ لے د 
صد ال: ہہ * اور وح ”۷ رک پآ پت ا نکر کت ہیں کرددوں مہاوا س (1) اور(د) ن ہو جا یں ی 


بری(00 1ا 003ا 85008) J‏ وا بط U‏ کے کے ےآ ےا لونم لے آیات 

نرم 1 کی ایک تر و( مان میئے کی قد رد دس ر ے تی ررر کی نکل میں معلو م کے _ 

تدم 2:: کی اس ف د رکودوس ری مساوات می رکےے اورا ی مادا تک وای کشخ روالی مساوات میس برل د کے کن برس یں 
کو انی ےک لکیاجا سکنا ےکی کی جیے کے ذیل س مثال داور 10 شس ہے۔آ پکواپتایان اجس مکو حر 
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تت روا ی ی مسماواتوں کے جوڑے 7 
یس ہوگا اگ یہ بیاان درست اذ آپ ہنی کال کے ہیں ی ساو اتڑؤں کے جوڑے کے لمیر وکل ہوں گے۔اگر بیان 
درست یں سذ ب تھی اواو ںکاجوڑ ا خی رمآ نگ ہوگا۔ 

لرم3:ذمم لوت کی نر رکوقدم | اک اس ےآ پ لدوم ہے تہ ری ند 
اا 

د مارگ :ی سماوانقوں کے ج ڈ ےک لکرنے کے ے ہم اترک ادات ٹیل رکی جن کو دوم ر ےت کی کل 
یس ظا رکیل گیا تھا۔اس لئ یط یت بر لک ط ری ملاتا ے۔ 

مشا ل 8: شن 1. کےسوال ر١‏ کو ہر ل کے طم رتل کے _ 


ان کا ا لو ںی ا مرج بک ادون ۴ د + ا۶ا رتال ار 
کراے۔ 
1-7 7۔- وے. شن (۔ 70ں 

اور (3 + )3 = 3 + ؟ ANT‏ (2) 
مماوات(2) کواستتھا ل کر نے یں کل ہوتاے 6 + 3= و 
.۰ گی اس قد رکومسمادات(1) بی ر کے ںا کل ہوتاے۔ 

وھ3ة ج7( رم م3 
ک 8 = 41 چک ے12 = اگل ہوتاے۔ 
1 کی اف ر رکومسماوات(2) بیس ر کے ہیں ا مل ہوتاے۔ 
EC‏ 
اس ےآ تاب اورا سک کی پال رتب 42 اور 12 سال کے ہیں 
اس جوا بک نض انآ پ ائ ںکودونوں مساو اتڑں بیس رکو رک کے ہیں اکر یدوفوںل مماوا نو لک یکر ے_ 


مشا ل ۲:9 ےکشن3 کش ل 2 غو ری جن 2 ٹسل اور در ہک یکل قبت 9 رو ہے ے اور کی اور 6ر بی قبت 
8ے تول اورر یوک تہ لوم کے _ 
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کی : بناہو اتی اواو ںکاجوڑ اتھا_ 
)1( و - 3 +2 
4x + 6y = 18 (2)‏ 
کلم مسماوات 9 = 3y‏ + :یں سے × کف د رکو کی کل میں کا رک تے ہیں یں ے یں متا ے۔ 
ر3 - 9 
21 
ات گی اس ن ر رکومسماوات(2) س ر کے ہیں ء اس ے "ہیں متا ے۔ 





(3) 


8= ر6 ب 2 اک 


18 - 6y + 6y = 18 


i OF 


18 = 18 
بیان ی و کی تام ت د روں کے لے درست ےکک یں کل کےطور ہو کی کو یفص ریق اس کے یں 
کک یکوئ یصو ر رس ن _ رورت عا 1€ لئے پیل دی کے دونوں مساواقیں معا ول ہیں _ ای لے مماوات 
(1)اور(2) کے ا مر ووگل ہوں کے۔مشابدہ کی ےکک رای طور رک کر نے میس بھی س ی کل ما تی ( کل و و کش 

2 یی و کے )ی پل اددری کی ایک جانا یں ےکی > ۹ ہاں ببت ےش رک کل ہیں۔ 
مال 1:10 ےشن 2 یں و یی مشا ل 3 غو ر سے کیاد یل ایک دوض ےوک را کی نگیا۔ 


کل : ا س صورت عال می رف ی اواو ںکاچڑاتھا_ 


x +20 - 4 =0 (1)‏ 
)2( 0= 12ہ4 +2 
اب ہم مساوات(1) بی ہہ کو: کی شکل میں ر کے ہیں ت ے یں تاے۔ 


2y‏ - 4 -ر 
اب تمد کی ا فک رکومسماودات(2) یل ر کے ہیں ء اس سے یں متا ے۔ 
190 عو 202(7 


سن ات 8-12 
جن 0= 4- 
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رگراک ہہراں اھ 59 


ج کے ایک فط میان کے 
اس لئ ان اواو ں کش ر کل یں ےا لے دونوں ر یل ایک دوس رےکوکرائ یی کم می گیا 


ک3 
ہے حر ی ارا ں کون ال کر د حا 2 
(DD x+y=14 (1) S—1=3‏ 
f‏ مک 
xX-y =4 32‏ 
3x -y = 3 (iv) 0.2x + 0.3y = 1.3‏ )11( 
9x - 3y =9 0.4x+ 0.5y = 23‏ 
J 3‏ 
سر کے رم 0 x+ N3 y=‏ 2( 
Xt ١86‏ 
گے - اھ 5 
8y 0 ۰ 2g‏ ×7 


3y <.11 2‏ + 2او 24-= 4y‏ - 2 کول کے اورپ با کی وق رمعلوم یی ں کے لے 3 جرح 
3- مث روڈ مل سلوں کے ھی مسماوانذں کے جوڑے بنا او ڑپ اھر ت ےا نکاعلمعلوم می _ 

(ز) دواعرارک ثری 6د ےان میں سے ایک عر ددوم۔ AE‏ ہے۔ اعداد علوم یچ _ 

(ذنا شی زاولو کاڈ ازاد یھو نے زادی سے 18ڈگرکی زیادہے۔زادے تا ئے_ 

5 کرک ٹنم ک ےکور نے7 ہٹ اور 6 گید یس 3800 رو بے یں خ یبر یں ۔ بعد میں ا نے3 بیٹ اور‎ (ii) 
_ گند یی 1750 روے ںاور تہ علوم یج‎ 

(iv)‏ کی غ س کسی کے لرام ایک کرای وتا ے او راس کے اتی جنا فا صل کیا ہا خا ے ال کا 
کرای وتا ے10 کیلومیٹر کے فا صل کے د إگیاک کرای 105 رو پے اور 15 کلو مم ر کے فا صل کے کل 
اس ہریري سسمیس a‏ 
کی لرک اکرابید ینا ہڑ ےکا 
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ریا 
(:) اک ریک ر کےا رکنندہاورض ب نمائیس دم ےکر دیاچا ےل وکر = ہوجائی ہے اگ رش رکتن دہ اور شب نمادونوں 
یش 3 غکردیاجا ےت کسر وہای کر علوم کے _ 
(۱) 5 سال بعد یک بک عمراس کے بب کی عم رک تن کنا موی ۔ پا سال ےجیک بک عمراس کے بب ےکی عم کی 
7 گنای ا کم وجو ووت ر علوم کے _ 
2اا نک طم لتق 
سے ایک اورطرےے غ ہک کے ہیں جس مس ایک تفی رکا افرا کیا جانا سے ۔ ہگ ی یط روت برل کے طر یت سے زیادہ 
ماسب ہوتاے۔آ سے د کے ہیں یط ر وتک سط ر کل پیا ہوتاے۔ 


مال 11: رواشناصض ی1 ست 9:7 اورت کی بست 4:3 ے اکر وولوں یس سے اب 2000 و سے ہین یا ا 


ےا ا نکی مابا نآ ری معلوم کے _ 
گل :مان دونوں اشن کی آ۵ 9 اور 7ے اوران کے اخراجات پا لت رتب ر4 اور ر 3ں ٢و‏ اس صورت حال مل 
میاوا یں ہو ںگی۔ 

9x - 4y = 0 (1) 

7x - 3y = 0 اور‎ )2( 


دم 1: مسادات (1) کو 3ے ادد (2) کو 4 سے ضر بکر کے کے ضر یو ںکو سال بنا ےب مار ے پاک اوا س 


وی ہیں۔- 
71y 6000 6۵)‏ 
(4) اور 0 = 12y‏ - ×28 


م 2ر کا اخرار کر نے کے ے مسماوات(3) کور میں ےکنا ہے بوک و کےض ریب جیساں e‏ 
اگل ہوتاے۔ 


)28x - 27x( - )27×x - 12y( = 8000 - 0 


کن 2000 =× 
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ترم3:: 996 ص ۰ 66۰۴ھ کل ہوتاے۔ 


9)2000( - 4y = 0 
o یی‎ 


اس لے مسماوانو ںکاعل سے 2000 = ×, 4000 = ر ای لئ اشخ سک مابا ہآ ہی سے پاال ریب 18000 روے 
اور 14000روے۔ 


لصرر 8 18000:14000-977ارران کے رامات 1 ست 18000-2000:14000-2000-16000:12000-43 


ر یارک: 


1۔ مرکورہ الا مشا ل کوک کر نے می استمال ہوا ط بتہاخرا کا ری ہلا تا ے یوت پپیلے جم ایک رلوخارع 
کرت میں جس سے ںای تر وای مادا تی جا ےکور ہ لامشل می چم نے رکوخمار کیا ۔ جم 
رکو ی مار جکر کک ےا ط ر کر کے کی سوا لکول کے _ 


(2) ای سوا لل کر نے کے ےآ پ راف اور بدی کےظر یی استعا ل کر کے تھے الما کے اور وک کون سا 
مار بیقہزیادومفیرے: 
آ ے اخ راع کیظ بت ہیں استعال ہو ے اند امو کر تے ہیں : 
ندم 1 سب سے ل چم وولوں مسماوانو ںکو ایک مناسب یر صر ستل سے ضر بکر ے ہیں اک ی ایک ر( ہدیا 
:(ک ضر یب عرد طور رجلکسال ہو جا یں ۔ 
تدم 2: بک ایی مادا تکودوسربی مسادات میں مع یا کاک یی اک ای رار ہو جاے ۔اگ ہآ پکوای حرس 
مسماوات مال مو ہا ے اندم 3 کی طرفآےے بڑ حئ_ 
ارقم دی تی ردالاکوگی فاط مان ھا ےب ان اوا تو کوک لیس ہوگا۔ خی رہ مآ ہگ موی _ 
ملرم3: رم ےی ایک تتبر( ا کی مساوا تکل سے ۔اورا کر رمعلوم کے _ 
رم 4:(:: ید )کی اس قد رواصل ساواتڑں یل سے کی ایک مسماوات یں رکوکردوس رم ے تی رکی قد رمعلوم کے _ 
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ا کیم یدروضاحت کے لے ہم بھواورمسماوانو کوک لک تے ہیں۔ 
مال 12: اغا کے ر رت ے مندرجرذی کی مسماوائتوں کے جوڑوں کےتا ما :یل معلو سی ۔ 


ر1( 8 - 0 2+3+3 


4+ 6( 7 (2) 


صل: 


مدرم 1:: کے ضر ی بکو یکماں بنانے کے لے مسادات(1) کو2 سے اور(2) کو 1 ےضرب کے جب ؟ ہیں ساداس تی 


ہیں ود اس ضر ں: 
ر3( ۴۹ع( +4 
4x+6y =7 (4)‏ 


تدم 2:ماوات() و( مس ےکنا نے پر 
(4x - 4x) + )6y - 6y ( 16 - 7=‏ 

9= 0 کے ایک غلایانے۔ 
اش لے ساواتڑں کے جوڑ و ں کو یل میں ے_ 
شال 13: ایک دو ہندی عدداور ہنرسول کے متنا تب بل ہونے سے بے وانے ع وکا ھال مع 66 سے اکر عرد کے ہندسوں 
سرن 2 کا مونو عددمعلوم سجن ۔اییےکئل کے عددہیں۔ 
کل :مان ج بے عد دا دبا یکا اورا کا یکا سے 7 ب اور زرے۔اس لئ پہلاعددگیی موی کل میں ےر +1006 
( شال کے ور ے6 + (5) 10 = 56) 

جب ہندرسو ںکی مگ تم کر دک جات جب بد اکا لیک پٹ رساو رر کا ویک بنرسہ ہن جا تا سے ۔ اس ل یکی ہوئی کل 
یس عرد وک + ر10 (مشال کےطور بر جب 56 کے ہندسو لکی ج تپ ر کر وک جا 52+(6) 65-10 ال وتا ے ) 
دی مون شط کے مطا یق 
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)10y + ×( = 66‏ + (ر+(10) 


11) + y( = 66 ن‎ 

میرم 6= x+y‏ 
میں بھی دی ہوا ےک ہنرسوں س 2 فرت ے اس لے 

ا (2) 2-ہ-ے× 

×2 )3( 4 

ار x‏ ے1 )اور (2) کوک کے ب ( اا کے بت ے )ں4 = ×اور2 = رمتا ےا ی حالت میں 
عرو 42 وکا_ 


ارد و اکور تق ےن اوررق کک لے پر یں 2= داور 4 = رمتا سے اس حاات میں 
عرد 24 ہوگا_ا لط سے اے دوعرد پل 42 اور24 


te 


صر گی : یہاں 66 = 24 +42 اور 2 = 4-2 اور 66 = 42 + 24 اور 2= 4-2 


3.4 
1۔ رز ل ی ادان ےو ںا ا ناویل گال ل کے 
() 5= + ×اور 4 = 3ے +2 (نز) 10 > 4+ ×3 اور 2 = 2×-2y‏ 
(زْنز) 4-0 - 5y‏ -پرداور 7 + (iv) 9× = 2y‏ | = کے وک ور 3= س۴ 
2 مت ررد ذ ل سوالوں سی مماوانؤں کے جوڑو ں یگیل نے اورا انت کے ط ر یت سے ان ےک معلوم کے _ 


(اگرعل ہوں) 
0 اکم کیک رکےشارکنندہمیس 1 م کر میں اورب نمائیش سے 1 گا و بیت کسر 1 ہو جاقی سے اک رپ ا سکس ر کے 
مرف نب نمائی 1ک یں وکر < موہان ۔کس رمع م کچ ؟ 
(ii)‏ ای سال ےنور ی کی ع رسو وک ع رکا خی نگنا کی یس سال بحرنو ر ی کی عم رسو و کی ع رکی دی موی نو ری اورسون کی 


fos 
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(ذذذ)ا ایک وو ہت ری عر و کے ہندسو ں6 ا کل 9 ے۔ اورا ں عر دک گنا ہترسو ںکی چ تپ رب کر کے لے وا عرد کے 
وو گے با بر ے۔ م ر علوم کے 

(iv)‏ نا2000 رو سےا لے کے ے ہیی کی ای ےک شر سحصرف50روےاور100 روپے ےلوٹ ما گے بین اکنل 
و یئ ا ل و50 رد پےاور100 رو پے وا ے ےلوٹ لے _ 

۷ ایک لیے ی کے ن دن کک ایک کن جار ے اوراس کے بعد ایی د نکا ایک اضاثی چا ر ے۔ تا 
ای ےتا بک 7د نتک اپنے پا ری ہے اور 27 رو سے اک ے جب سو زی اکتا بکو 5ون تک رک سے 
اور 21روپ اداکری ہے۔ ن جار اور ایک د نکااضائی پار معلوم کے _ 


3 ی بک طز 
ا ب ک کپ نے یماس کہ و تخر وای کی مساوانوں کے جوڑو ںکو سط رح سے بدل ےکر اف او راغا لے سے 
ع کیا جا نا ے۔ یہال یک دوسرے امھ ری ر لے ےآ پ لوار فک رار ہے ہیں جم ےآ پ ان ماوانو ں کل کر سکت 
یں کی وج با تکی بنا ماو اتو کوک کر ےک ا رت چ ال سے پیل کے م1 کے ںآ ے سی م 
میررجڈ لورت مال رر ے اب 

د سنت وں اور 3 یہو ںکی تمت 35 رو ہے سے 2 ضتروں اور یہو کی ھت 28 رد بے ے ۔ ایک سمترے او راک 
سی بک تمت علوم کے _ 

ان کے اتر ےک تمت برو پے اور ایک سی ب کی قھت دو پے ہے ۔ اح لئے اس صورت حا لکی مسماداتیں 
ہی ںگی۔ 

y= =5 O) 

([( 28= رہ + 2 0= 4-28 + +2 

آ سے افخ راج کے ےا لوک لکمرتے ہیں 

ساوات(1) 4ے اورسادات( کو3 ےر بک نے یں کل ہوتاے۔ 


(4)(5)x + (4)(3)y + (4)(-35) =0 (3) 
(3)(2)x + (3)(4)y + (3)(-28) = 0 (4) 
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مساوات(4) کومسماوات(3) ےکا نے یں ملا ے۔ 


])5)(4) - (3)(2)]x + [(4)(3) - [(2۵ےری - )435[ + پرریری‎ = 
 -])435( - 3-28] 
(54) -)3(0( اس گے‎ 
_ G-28) - (4-35) 
(5X4) - (2)6) 


ال رسماواٹل(1)اور(ن 0 - +c,‏ زط + ax‏ ارر 0= ax +b, y +c,‏ کی طر کی ماس 
نب ار ے )لے 28- = وم ,4= بط ,2 = ر@,35-= € ,3= ,5,0 = a,‏ 


+عط > bC‏ 
تب سادا ت (5) کوبککیھ کے میں TT‏ ڪڪ 
۹و %2 _ 
ا یں a,b, - a,b,‏ ر 
ادات (5) وق رک نے یں کا سے 
140 + 84- 
4=- د( 
6 - 20 
10 + 70 (28-)5) - (35()2-) 
5 -< -..سف سس ہے مسم-٦س--ے‏ ے ےس ہہ یٹ یی ٹ ‏ شس سس 
ایر سے 14 6 - 20 


اں ے4 = ×اور5 = روک ہوٹی مسماوانو ں کال ے۔ 
اس لئ ایک خر ےک تت4 رو بے اورایک سی بل تمت 5 رو ے موک _ 


صر لی :دسییبوںکی ت ہو سنت رو ںی قبت 5ل ے+ 0پ >35روے 
ایر ے28 ردیے = 20روے+ 8 رد په - 4یو ںک 3 مت +2 سٹروں یی ق مت 
ا لے وکت ہی ںکییپھیپلی مساواتوں کے جوڑوں کے لئ ریطر پیک سطر کا ارتا ے۔ 


)1( 0 ۰2+ 5یہ 


(2)اور 0= +c,‏ رط ٭+-×۔پ 


راوررر گی قد رمعلومرکر نے کے لے جییہا کے اوی وکھا گیا ےم من درج ذ بی اق ام اٹھا ‏ 


رم 1: م مماوات(1) کو 2 ےاور(2) کو 5 ہے ضر ر ان 
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(3) 0= وط + bax + bby‏ 
)4( 0ا جع 5 رح 0+ ص5 


رم 4:2 کو3 یس سےگھٹا ےم : 
)y + (Dc, = b,c) =0‏ رطط - طرط) + Jx‏ یع ط = (Da,‏ 
گی 4ط - (Da, ¬ Da (× = DC»‏ 


ط- bc,‏ ے 
)5( ا2ا = ار 0 اوہ - رط 


a,b» 2 ارہ‎ 


رم 3:× کی اس تد رد( )یا ٹیش ر کے یں تا سے 


2۳8۵٥۵ 
1 a,b ¬ ab, 8 
نے انت دال یں‎ 
ای عالت س 1 گے ا تنب بی مماواتوں کے جوڑو ں کا یتگل ہوگا۔‎ dbs =O حالت 1: 0 ے‎ 
d2 2 
بط‎ =kb> a > الس و 0= ہہ - ۰ ارہ ا سرع چا = 2 ر دد‎ 
d2 
ہاور ط گی نک ری مساودات(1) یں ر کے یں متا سے‎ 
k(ax+by)+c =0 (0) 


بر مشاہ دکیا ہا کاس ےک رددٹوں سادا یں (7) اور( ”کی موق ہی ں گر 6 ھی ن ہَ 
ا ےج ادات( کی کی ل اداترو اکر 7 E‏ 


ٍ € لت N‏ 7 7 ر 
۰1 ۸= 2= ۹ کر ان ںی ی یناو فان کے وون ےچ ل یں کک 
: 


cC»‏ رط 


ال تب مماوات(1) ککاکوئ کی قل مماوات(1) کوک نکی کر ےکا اور اییں بی اس کے بلس ۔ اس 
I ٤‏ 
م کور دالا( 1) اور (2) میس و سے کے ی مسماواتوں کے جوڑوں ہو بح کا غلا ص ذل کر تے ہیں ۔ 
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42 


(0 جب مم ج ہہیں ای کجانائل لے 
b‏ ۔ 
وك چپ سے = ےہ = طس جب رر وکل ہوں کے 
E‏ : 


2 


0 
(iii)‏ ری E‏ س سک وئ یع ہیں ہوک 
d2 2‏ 
لوٹ ا واتڈں(5) اور (6) ےڈ ر ےو ے گے عو ںکومن رج ذ م٣‏ لطر بت سے لے سکت ہیں_ 


١ J 1 


(8) 


مرکور ہیا لام ویاو رک کے لئ مف رر ذ مل اکر مک : مغیرہوگا_ 
1 


7 7 7 7 
یکن کے Se‏ 

دواعراد کے درمیان ترو ںکا مطلب ےک ہا عکوضرب کے اور ذوسرے حاصل ضر بکو بحل میس ےک اد فی 
مماوانوں کے جو ڑ وکوا طر یت ےک لکر نے کے لے بھ مدر ذ یگل اق ا م اشا میں گے۔ 
دم 1: دی ہوئی مساواتق ا(1 )اور (2) کل میں کے _ 
ترم2: اد یرد گے ڈا کرای رو ےک رما وات ںکوا سط رح کے جییہا(8) مین دکھا 
رم 3 :اور معلوم کے گر 

تر مد ہیں اندازہہہوتا ےک ہکیوں طروتت بی ضر بکا ربق ہلا ا ے۔ 
مال14: کور کے یک مس اٹیڈ ے اگ رہم ر لٹ بالیشورم اور 3 ا ور کت یر ںو یں کل 46 رو ہے اوا 
کر نے ب یں کے اوراگم رم3 کٹ ہا یشور م اور 5 لٹ وشت پور کے نم ید ذ14 د ےد سے بے ہیں ٹس امٹینڈ سے 
ایشورم اور یشوت او رکاکراریمعلوم ے _ 


گل : مان ت بس اسٹینڑ سے ماشو مج ککاکرامہ بددوے اود بیشوشت پک کرایے رورو بے سے نے سوال کے مطا بی 


3 


1 


ee 
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مار ےا ‘J‏ 
Û‏ 20 ص-ر Eya OE‏ 


3x + 5y = 4 ay =D 2 


مساوان لکوت تھی ضرب کے ذ راع ل کر نے کے لیے ہم ذیل میس بعل ذرکودہ بالا ایگرم نات ہیں ۔ 
۹۹٦‏ ھ۶ 7 46“ ےو 
54 کر کس 
X J 1‏ 


)= )2(5( )742( - رمرمفے می - )74-()( 


ہا ےم 


گے ےے__۔ے گے 
10-9 138+148- 230 +۔2ود_ 
٣ _1 ۱‏ _×* 
جن 1 10 8 
ox ۱‏ ا جد 
جن 1 110 و 
0 = yاور‏ 8 = × 


اں کے نمو رکے بس اسٹینڈ سے مالیشور مک کر ایے 8 رو ے اور وشت اورک اکمرانہ 10 ہے ہہوتا ے۔ 


e 


اص ال : آپ اپنے جوا بک جا ان تہ رو ںکومسماواوں می رکوک رر کے ہیں 
لایر کک مر ول کی ساو الا ن کے جزوں کک 


4x+py+8=0 

2x + 2y+2 =0‏ 
کی : یاں 4= E, aD Gz a,‏ 
ا بم ا ہیں کردہے ہوے جوڈے ک ےتال ہوں یر کے 
ب ‏ عم جات ہیں لہدے ٢و‏ کے کے کے ا ل موں 5 
٤‏ 4 
2 22 


-- 4+م] 
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اس ےم کیل کے علاو تتام تز روں کے لئ دی موی ماواتڑں کے جو ڑ وں کے کت اگل ہوں گے۔ 
یا ضف رک ےس A AT E ٤‏ گ۔ 


kx + 3y -))-3( =0 
12x + ؛)( - ہوا(‎ - 0 


8-3 3 8ہ 
Fe f‏ 0 ےت 


م جات ہی ںک کی مسماوائوں کے جوڑوں کے ام وکل ہو ہیں اکر اک ے آئے آل2 


3-۔ع/ 3 
۱ ر ا 
ین 2 7 


3 
٦‏ - 12 
یبس سے یں تا ے 36 = ۸ من 6 ۶= k=‏ 
3 
kK‏ 


: 
جس سے یں ملتاے 32-3 من 2( = 6۸ "س٤ا‏ مطلب ے0 = میا6 = ) 
اس ےم کی وو ق ہر چو رونو ں ۓ طو ںو ملک نکر ںی سے وو ے 6< NIS kk‏ رت سے یں نے 
جوڑوں کے لاحر ورگ ہموں گے_ 
3.5 
1۔ 87 بب ب> 0ے ےون کے کن لا روگ کو یکل یں سے اران کت عل 
ہے ڑا ےت :کرب ےط لے ےلم کے 


2x+y= 5 (رژ)‎ x-3y-3=0 6( 
3x + 2y =8 پر9و - ر3‎ - 2 =0 
-ڈ×‎ 3y¬- 7 -0 )1۷( 3x - 5y = 20 ررََق‎ 
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10y -0‏ - 6 0= 15 - ر3 - ×3 
2 زارط o‏ ینا وائژن کے جا وں کے اض وو ں گے 
RET‏ 
(a-b)x+ (a+b) y= 3a + b-2‏ 
kû‏ رول ھی سادا تڑں ہے جوڑ ےک او یل یں ے۔ 
3x + y= 1‏ 
2k - 1) x + (k- 1)y = 2k + 1‏ 
3 من درچ رڈیل ی ساواتوںکوپرل اور تھی ضرب کے طر یں ےل کے ۔ 
8x + 5y = 9‏ 
2y = 4‏ + 3% 
4 رر ول ل صسلوں ےی بدا چوڑ کے اوران کل (اگرموچودہوں )کس یبھی ابی ری طربقہ 
سے موم کے : 

0 ک موش کے ماب کا ےکا ایک حص ین ہے اور باقی کا حصا بات تحص ر ےک کوگی طا کم سکقنے ون 
دہاں کے یں سےکھانا لیا ہے ۔ ج بکوگی طالب م ۸ وہاں سے 20د نک ککھا نا لیا تو ا سے انل کے 
کراب کے کور 1000 ردپے دنین پاتے ہیں ۔جب کے اک طالب مم 267 دن ت ککھا نا لتا ے اے 
0 رو ےب لکاکرایرد یناپڑتا ہے ۔ می نک ریاد ی د نکھا ےکا فرج علوم کے _ 

(ii)‏ ایک ر کشا رند وشل سے جب 1 ھٹاتے ہی وہ موان ے اور جب اس ےنب ناس جب 8م 
کرتے ہیںق ہم ٢دا‏ علوم کے 

(نت شی نے ایک شٹ میں 0 ر مال ک٤‏ ۔ جور جواب کے لے ا کو لے اور غاد جواب کے لے اک 
ای کسر وکیا اگ ری شکو 4 بر جواب کے ے لے اورغلطا جواب کے لئ اس کے 2 مم رکذ ا سکنل 
0 لج ء اس شٹ میں کل کت سوال ے؟ 

(iv)‏ ایک پان دے پردومقام ۸ اور 0 گو میم کے فاصلہ بر ہیں ء ایک ہی ونت میس ای کک رمقام ۸ے اور 
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وشغ روا ی ی مساوانذوں سے جوڑے 1 
دوسرکی متنا م 8ے روات موف سے۔ اگ دونو ںکا ر یں لف رشار سے ایک کی مت ین کا سو گن 
سق ہیں ۔اگمر وہ دوفوں ایک دوسر ےکی طرف لی یس تی گن فیس ق و ں :رفو ں کرد نکی رثا رسس 
معلوم یچ _ 

)۷( ایک مل کا رق ومریع اکا تیا ں کم مو پات ے اکر ا سکی بای 5اک تیا سکم اور چوڑائی 6١3‏ یں کم کروی 
ہا ےڈا ںکارقبہ 67م ری اکائیاں بے ہا ےم لکی ہا اور چوڑ ال ی معلو می _ 


5 درڑشتخروال کیوساوالژڑن یں 9 بل مو نے وا ی ممادا کی 
ا ںیشن میں م ایی سماوائوں کے جوڑوں کک ل معلو مک میں کے ج شی یس ہیں کان ا نکومنا سب ردوہدلی کے سرات ی 
مماواتؤں می و کیا جا سنا ۔ا یک تشر م بپجومشالوں س ےکر ری گے۔ 
مال 17:ماوانوں کے جوڑو ںو د 
.٣د‏ 


x y 
my 
۸ ل‎ 


گل : آ بج من درج بالا سہاواتڑ ںکوب مککیتت یں _ 
1 1 
کے کے رو ا 
© ل 
1 1 
2= | = آ4-۔] |5 
1 


1 ۔ ٍ : ۱ : 
رماوا س جح نات یں میں ہیس مین اگ رم مسماواتوں(1)اور(ح میں 270 اور ۹ <>- رکرو ںو 


y 
ا‎ 
2p + 34 = 13 (3) 
5p - پ4‎ = - 2 (4) 


ای طرح سے ہم نے دی موی مماوائ ںک وی سراواتڑں کے جوڑوں میں تپ رہ کر دیا ے۔ا بآ پ ان مسمادا تو ںکونل 
کر نے کے ےکوی اک یط روہ استعا ل کر کے ہیں اور 3 = و ,2 = مال کر کے یں _ 
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5 ۰ 1 1 
اس حا کے ہں کر ¬= دو اور -- 

۲ X 2 


اور وک قر ی ر کے یں حاصل ہہوتا سے 


= برق 3= اور ۔ بن 2= 


e‏ 0 7 7 1 1 : 75 ٭ہ 
ابد لل :رک ہوٹی مماوانوں میں ج =× اور ج = بر رن بم د کے ہی ںکردونوں مساوا میں من ہوجالی ہیں۔ 


J = 


ایت ا جو ںیمسا لان کے جو کل ل 2 
دے _۔ 3 
رر سار 


6 3 


=| e 


ٍ 1 1 7 ۰ه 
گل :1ے ط× تاور ۹ 2 ارک یب وی گی مساواتیں 
٣ 2 00)‏ 
XxX —-1 y-2‏ 


1 1 
1| ےے |و_ 6 
2 و( 


)3( کی اق ے: 2= و + 5p‏ 


4 








6p - 3q =1 (4) 


مادا یں (3) اور 0د ویش کی کی مراوانوں کا ورا ہیں سا بآ پ ا کوک ی کی ط ربت ےک لکر کے ٦ں‏ 
ور < = دم اب مکی چگ : 


Xx —1 





ر گے مار ے ا لے 


__ 

.1]۔-ڈ 

ا 
ے 1 

ایر ےو کہ ج رک بیس حائصل ہوتاہے 


س | ری 
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دوٹتتبروا ی کر سہرتاں ٣‏ 2 13 
1 


J-2 
273 0 بت‎ 
ال طرں ے4 = ×اور5 = وک ی صا و ات ےچ ںی طا عل سے۔‎ 


ارگ :ہ4 = پراور5 = ر (1) اور( یش کہ رآ پ جا کر کے ہی ںکہ یران اواو ں لز ںی کر تے ہیں پاک ۔ 


نے | برا 


شال 19: ایک ہا کے غلا ف30 کلومیٹراور پہا؟ و ات 
کے ساتم بب کلو میرک 10 کنل میں جا ی ے 13 ړ 
کنٹوں میں 40 کلو مسر با ے غلاف اور 55 
کلومیٹر با کے ساتھ ہا کان سےا نا ےک ہے ہہو سے 
ی یش رتا ر اور ای کی رف رمعلوم کے 
گل : مان کے ن2 کیتہرے ہوے ن کی 
کلومیٹر یکھنٹراور بای کی رفارکونمٹرںق اکن رے۔ 

و ی ہاؤں ےب فرریا مر صمح 








اور وشّت-فاصل /رفار 
بی حاات میں جب ا305 کلو میت ہا کے غلاف جا ہے مان یی بہا کے غلاف وہ ونت لیا سے 1۱ حب 
30 
= 1 
رت 


+٭ ۰ ٭+٭ 44 سے 
ان عت نا ہا کےساتجھ 4 کلومیٹرکا فا صل ےکر نے میں وقت بیقی سے دا EF‏ = را کل لہا با ورد 


+ 1 10 کے سے۔اس مل یں ادات ت ے۔ 

















44 0د 
0= 
۸ بر ات ل 
دوسری عالت میں 13 کھنٹوں میں ہے 40 کلومیٹربہا کےخلاف اور 55 کلومیشٹ ربا کے سات :ہیں مادا ے۔ 
55 40 
13= + 
ا و 
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ریاشصی 
1 1 
0. . وف اویل 
اك ترو ںاو انت اون می ر کے سے کین رول ی میا داژن ےچ ہے میں 
30u + 44v = 10 (30u + 440-10 =0 (4)‏ 


40u + 55v = 13 (40u + 55v-13=0 (5) 


بی ضر ب کےط ر ےکواستحا ل کر نے ریس اکل ہوتاے۔ 


1 ۷ 7 
(44)40 - )30)55 (13-)30- (10-)40 (10-)55 - (13-)44 
۱ 1 ٍ1 11 
یت ٦ت‏ بے 797 
٠‏ 1 1 
جن 7ك کا 


اب اور گی ا نظ رو لکومسماوات(3) بی ر کے یں اکل موتا سے 
1 1 1 1 
1 +× 52 »× 
بی, رم 1ے ر + اور کے ر × 
ناوات ںوک نے بی یں متا سے 
ا 
تی -- 
(6) کی مسماوانو ںکوکھنانے ر 
2y >6‏ 
تی 3 > سر 
ا یں ےا کنھہرےہہوے پالی سے و کلومیٹر یکھنشہراور پا نی کی رفآ ر سے دکلویٹر یگھنٹ _ 
صر ان :ا نعلو ںکوسماوانوں میں رکوک مت نکر کے ہیں۔ 


2019-0 


رگرز اک ہراں اھ 5 


3.67 
1۔ 0 2ئ 0 O‏ 

















۰ 61. م 23 ت ہے‎ 
(1) 2x 3y (11) 7 رل‎ 
1 1 13 4 9 
3x 2y 6 × رل‎ 
4 5 1 
ES (iv) ET ET 
6 3 
e. کے کے‎ | 
Xx 2-رس ]۱۔۶‎ 
=2 
» =5 (vi) 6x + 3y = 6xy 
8+7 _ 
"۰ 49 2x + 4y = 5X, 
تم 4 = 2 و لے‎ a, 1 _3 
1 و پچ‎ (Y1) 3 ر+۔‎ 3x-7y 4 


ار ا ا و 
8 )(رyر- 23x‏ (ر+۔ 2)3 








2 م رر و ول ل ع ارف سوالو وما واتؤں میں پر لئ اورا نرک کے _ 
(û)‏ ریو ایک ت یکو کے میس 20 کلومیٹر بہا و کے رات چاسکتی ے اور 2 کون میس ۸ کلومیٹربہا کے غلاف اس 
کی ہر ے ہو کے پالی بی رقا راورکرنٹفف( پا کہا )کی رقا علوم کے _ 
0 2 عورٹی اور 5آ و یکشید ہکا ری کے ای ککا مرکو کر دن ںیو راک ے ہیں جب 3 کور اور 6٦د‏ یک کرای 
ک مکو دون مین کر ے ہیں معلوم کے ایک ا کی عورت ا سک وکل وفت یس اور اکر ےکی اورایک مر داکیلا 
اکا مل و کے ونت میں وراک ےکا ۔ 
(زتن) روگی اۓے 3006 کلومیٹ کا س نز وک طور ےل بن سے اور جز وک طور ےس سے او راکرفی سے و4 کنر 
س اکر اکر و60 کلومیٹرٹ ن سے اور باق اس سے زک ے اگ روہ 100 کلومیٹرٹ رین سےسفرکرے 
اور ہا یس سےا ا ے10 منٹ زیادہ کے ہیں ٹر بین اورک کی رقا ر میں الک الک معلوم کے _ 
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لات 


رک 
من 7د(اخاری)* 
eT‏ اورپ چوک یعمریں 3 الوںک رن ہے۔ لی کے وال ہد کی ع ری سے فی سے اور پچگکیعم راہ سک 
نیت یکی ئی ہے تی ادروھ مکی مروں میں 30سا ل کافرق ہے۔ ا اور ججو یمم معلوم کے ۔ 


و کون اۓے ووست ےکا س ےکم سے 100 رو بے دوتو یکم سے وکنا ادا روجا ںکا تاوت ات د 


-3 


4 


5 
-6 


7 


di) - =0 gy) (a-b)x+ (a+b) = ڈو‎ - 2ab— b2 
4 


ےک ارتم کے 10دے دوفو میں تم سے6 گنا مالدار ہو جا لگا ۔ بتا سے ان کے پا کل شش رتم ی ( بی کر 
1 ما بک انتا ے ) 

٦اغارہ:‏ [(10 - )6 = 10 + بر ,(100 - 2 = 100 + × 

الارن ص یسال رقا رے ری سے۔اگرٹرمین 10 کاوین کمن دل ار ےل شی ول 
وت سے 2 گنن ےکم باق اگ رٹرمین 10 کلومیٹ ری کین کی ور .6 وفنت ے 3 گھنش زیادہ 
یقی نٹ رین کےذر یج ےک کیان ص لمعاو م کے _ 

ایک کلاس کے لبا روط ری سک کیا ا تا سے ۔ اک رقظار میں 3 طلباء فا تو ہوں تو قطارو ں کی تخ رام مو چا ے 
اور اکر ب رقطا رس 3 طلم موں تو دوقطار یں بڑھ ہا ین کلاس می ںطہاکی تا وسعلوم کے _ 

۴ب ھے C-3 ZB =2 (Z A+‏ ے یو ںکاز او علوم نے _ 

مسماواتوں 5= ر×5 اور 3 =ر- 3 گرا ف بنا ےلان خطوط اور گور سے نے شل کے راسوں کے 
ا تی معلوم کے _ 

من درج ذل ا دانوں کے ج ڑ و ں لکل کے _ 


(û) px+qy=p-q (i) ax+by=c 
رر - بررر -۔ رو‎ +۹ bx+ay=1 +c 


b 
ax + by = کو‎ +b“ (a+b)(x+ y)= a” +b” 
()v( 152+ - 378y = - 4 
-378+ + 1520 = - 4 





9D _8‏ ایک دائزیی جا ری ے( کل 3.7 بی ) 
+ میں امتان کے نظ رےکیں ہیں۔ 
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وشغ روا یی سراوانؤں کےہوڑے 7 
واتر کی جا ری کے ز ادعاو م کے _ 

۶6لا ص 

ال باب ملآ پ نے مد زی چ ری کھیں 


1۔ 


2 


3 


ایک یم کے وترو ں کی ی مماوانوں و وتر وای ی مساوا تی کا جوڑ اکبلا نی ہیں ی مماواتوں کے 
ہو ے موی کل ے_ 
ax +b y+c =0‏ 


YEE =0‏ ب+بر 2م 


ہماں بے :< ہز ۰< a,‏ ق اعدادیں‌ج بک ¢0 a +b” #0, a +b‏ 

وروا ی ی مساوانوں کپچ وں اومن ی کیو ل ط ر لتوں سے لا جرا ورل کر کے ہیں_ 

() گرا فکاظر بت (( الب ری طرلقہ 

مماوانو ںکاجوڑاگراف کےذر لے ووخطوں سے لاہ رکیاجا تا ے۔ 

(0 اگرخطوم ایک قط بش کرت ہیں تو وہ نقطہ ھا تع دونوں مساوانو ںکا کات کل ہوتاے اس حاات میں 
مماوائ کا جوڑ اہ م1 ہگ ہلا ا ے_ 

(زن) اگرخطو تب ہہوتے ہیں نعل لاح وو ہو کے ہیں ۔اورخی رم جود ہرک نظ دونوں مماوان اتل ہوتا 
ہے۔ اس عالت می سادا تتا ( مآ پگ 6 ہولی یں ۔ 

(ذذذ) اگ رخطو مامت ازیی ہو ں نے مسماوانوں کے جوڑ ےک کو لی موتا اس حالت می مادا یں خی رہ م7 نک 
بای ہیں۔ 

4 اجر ی طم بیقہ ی مسماوانوں کے جوڑو ںاو لکر نے کے لے ہم نے من درج ذب لط یتقو لکویکھا۔ 

(Substitution Method)J4X (i)‏ کا تہ 

(Elimination Method)@lÃl (ii)‏ کا ربق 


(iii)‏ س0" (Cross-multiplication Method)‏ & م اق 
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5 ار ی اوائ ں کج ڑ0 = ۱ہ + ×ط + 4 اور 0= رہ + رط + د9 کی شک ل کا ہونے مت رر و ئل اتیل 


کن ہوئی ہیں: 


7 7 b 
اس حالت یں ی اوا تو ںکاجوڑا: مآ پگ ہوتاے۔‎ ۲ (i) 
1 
ےا ہم‎ ۳ > A _ A 1 7 
رت اس عالت می نی مماوا نو ں کا جوڑ اخ رمآ پگ ہوتاے_‎ 
b 


(iii)‏ = م = ا الت میں ی مساوانو لک ج ڑ انان اور: آ ہک ہوتاے۔ 
6 ایی ٢ہ‏ تی صو رت مال مون ہیں ت نکور یاضائی طور بر شروغ میں دو ی مماوائوں میں طا ریس کیا ہا سلتا ان 
بعد یں چم ا نکو برل کے طر پت ہے ی مماوانوں کے جوڑوں می کی ل کر لمت یں ۔ 


2019-0 


